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Développements limités usuels

. Fonction Développement limité & Iorigine |
2 4 6 2k 2n
x> cosh(x) 1+X—+—+X—+...+X—+...+X—+o(x2”+1)
2 24 720 T (k)T (2n)y
3 5 7 2k+1 2n+1
X > sinh(x) X X L X o +o(x*"?)
6 120 5040 " (2k+1)l " (2n+1)!
2 4 6 K g2k _\" y2n
X > cos(X) TR TN SR o S G . o(x*")
224 720 T (k) (2n)!
3 5 7 K 2k 1\ 20+l
X > sin(X) x—Xg X X +( b x +...+( b X +o(x2“*2)
6 120 5040 " (2k11)! (2n+1)!

3 k+1 n+1
V14 X 1+ é—x—+x—+...+( () +...+( b ()X +o(x“)
2 8 16 (2k—1)22k(k.) (2n—1)22”(n.)
Xis 1+x+x2+x3+...+xk+...+x”+o(x”)
1-x
1 k n
—_ 1- 2o+ (D) X (1) X" "
XI—)1+X X+ X=X+ 4+(=1) X +..+(-1) x +o(x)
1 2 4 6 k 2k n_2n 2n+1
1- - (-1 S
X X2+ x* x4+ (-1) X L+ (1) x +0(x )
xn—>i2 1+x2+x“+x6+...+x2k+...+x2"+o(x2"”)
1-x
2 4 6 1 1
x> 1+X—+3i+5i+...+(2—k)'2x2"+...+—(2n)'2x2”+0(x2"+1)
1-x? 2 8 16 2% (k) 2°"(n!)
X= 1 1_X_2+£_$+“_+(_1)k (Zkz)!XZK +m+(_1)n(2nz)!x2n +0(X2n+1)
1+x° 2 8 16 2% (k1) 22 (1)
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En intégrant les développements limités précédents (attention a la valeur prise pour x=0), on

obtient :
. Fonction | Développement limité a I’origine
X x* X e X" ;
XI—)In(l—X) _X_7_?_I_' _?_ _F+O(X )
2 3 4 _ k+1 K _ n+l
XI—)ln(1+X) X_X_+X__X_+ +( 1) X + +( 1) +0(X")
2 3 4 k n
Kk 2k+1 n2n+l
X > arctan x _X_3+X_5_£ ...+&+...+u+o(x2””)
3 5 7 2k +1 2n+1
3 5 7 2k+1 2n+1
X > arg tanh x 1+X—+X—+X—+...+X—+...+X—+0(x2“+2)
3 5 7 2k +1 2n+1
' x+X—3+£+5X7+ + (2k)t +ot (2n)! +o(x*"?)
X aresinx 6 40 112 7 2% (ki 2k+1 T 2= (1 2n+1
T X3 3X5 5X7 (2k)| X2k+1 (2n)' X2n+1 -
X aree0sX | X e (K 2l () 2n+1+o(x )
3 5 7 _1\¢ | y2k+l _1\" | y2n+l
X > argsinh x L SO, SO O (2k2) S (an) X +o(x"?)
6 40 112 22k(k!) 2k +1 22”(n!) 2n+1
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